714122, 517 PM Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

Geometria analitica con algebra lineal

Objetivo

El estudiante dominara los conceptos, estructuras y operaciones de geometria y algebra lineal
necesarios para comprender el ambiente y proceso de desarrollo de un videojuego o animacién en
2Dy 3D.
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Contenido tematico

Temario de Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

Unidad Objetivo Contenido Tematico Bibliografia

11. NUmeros reales

111, Propiedades Aguilar Marguez, A. (2009).
Matematicas simplificadas. (2a

ed.). Naucalpan de Judrez, Edo.
Revisar los 1.2. Exponentes y radicales De México: Pearson

1- conceptos _ _ Educacion.
Fundamentoslbasicos de 1.3. Expresiones algebraicas

11.2.  Operaciones

de Geometria aritmética, 131, Productos notables Swokowsld, E, & Cole, ). A
y Algebra  |4lgebray (2009). Algebra and
trigonometrfa  |[1.3.2. Factorizacién trigonometry with analytic

geometry. (12a ed.). Belmont,
1.4. Funciones trigonométricas ||-a. Brooks/Cole Cengage

141. Propiedades Learning

Graficas
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Unidad 1

Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

:Que es el algebra?

5.
Estudia la
Rama de la combinacién Acorde a
Algebra " de elementos y
matemadtica |t i ciertas reglas
abstractas
Estructura abstracta
[ | |
Numeros Variables Coeficientes Incégnitas

NUmeros reales
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Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

7/4/22, 517 PM

D

Subconjunto de los nimeros enteros

Elemento neutro : O

Conjunto de los nUmeros naturales \

R e y

-9 -8-7-6-5-4-3-2-10+14243+4+5+6+7+8+9

Numeros irracionales :
no posibles de expresar

como el cociente de un
nomero > V3,32, m ,/

NUmeros racionales :
parte de un nimero
> 2/3,%,7/8,

<https://www.youtube.com/embed/nHI5FSIpz7w>
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Propiedades de los numeros reales | Parte 1
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Suma
+

Multiplicacién

X, (),

Division

ér/ﬁ

Agrupacién

Divisibilidad

Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

Elementos: Sumandos.
Resultado: Suma o adicién.
Se efectia si los signos de lo nimeros son iguales.

Elementos: Minuendo y sustraendo.

Resultado: Diferencia

Al restar dos nimeros , la diferencia lleva el signo del entero de mayor valor
absoluto.

Suma de una misma cantidad varias veces.

Elementos: factores.

Resultado: Producto o multiplicacion.

Si a y b son nimeros enteros, la divisién de a entre b (b#0), se encuentranp y r,
tal que: a=bp+r
Donde a=dividendo, b=divisor, p= cociente, r=residuo.

* Signos de agrupacién: (),{},[1,
* Leyes de los signos: (-)(-)=(+), (+)(+)=(+), (-)(+)=(-), (+)(-)=(-)

* Sean a y b, nUmeros enteros, se dice que a es divisible entre b, si el
residuo de a/b es cero.

* 48 es divisible entre 16: 48/16=3

* El mdltiplo de un nimero es el que lo contiene un nimero exacto de
veces.

* 36 es multiplo de 9,

* Ademadas de ser divisible entre si mismo y la unidad, lo es entre otro

NUmero compuesto factor

NoOmero primo

Descomposicién

* 12 es nimero compuesto, sus divisores: 1,2, 3,4, 6y 12

Sélo se divide entre si mismo y la unidad.

* 1 no es nUmero primo.

23,0, 11,13, ciune

* Expresién de un nimero como producto de sus factores primos.
*144=2x2x2x2x3x3

QR [EE IS« Mayor de los divisores de un 2 o mds nomeros.

(MCD)

* MDCde 18y 24 =6

L e Menor de todos los miltiplos comunes de dos o més nomeros.

(mcm)

Actividad 1

*memded4yb6=12

Ordena el nombre de la propiedad empleada en cada caso:
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. 34i=)=0

{o-afl

. (BN=d)m = g K

()

¥, —?+'|:| --I

, =3 )= L=+ 4(F)
(-7 )
_ [-—= =0
T A
L, =3+ (=B)==]1 g K

|dentidad

Asociativa

Inverso

Inverso

Cerradura

Cerradura

Conmutativa

Distributiva
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Exponentes y radicales

Potenciacion

La cantidad llamada base se debe multiplicar por
ella misma las veces que lo indique el exponente

a"=a-a-a.. donde: a es la base y n el exponente

;‘H’,—.—/
n-veces

a = "
[
Teoremas l
m - m
_ a
— g—n 0 _ had _
am .aﬁ' — am+n a" = Iy _1 b = —bm
(a”‘)' =a™" (a-b -c)m =a"-b"-c"
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Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

Radicacién

Hallar un valor que multiplicado tantas veces como lo
indica el indice, dé el valor que se encuentra dentro
del radical, el cual recibe el nombre de radicando

m
n

a”™ =a", donde: a es la base, m el exponente y n el indice.

1 1
a-b-c=(ab-c) —an-br-cn=2a b e Raices de nimeros negativos no
ertenecen al conjunto de nimeros
I 1 ’ s P
g ); a Ya reales = nimeros imaginarios
Ne—=| — —_——
17,
b \b) o b

1 LI R | Simplificacién: Expresar un
fa =(da) =|a= | =™ =4 @

radical en su forma mds simple
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Jerarquia de operaciones

Indica el orden en el que se deben realizar las operaciones

~—— Dada una expresién que involucre diferentes operaciones: W

Potencias y raices. Si se tiene la potencia o la raiz de una suma
o restq, estas operaciones se resuelven primero.

Multiplicaciones y divisiones de izquierda a derecha. P

Sumas y restas de izquierda a derecha.

1

Actividad 2

Ordena las soluciones de las siguientes operaciones:
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Efectda las siguientes operaciones:

. 7x2+8+4-3x2=

2. 12+4X3+18+9X3-4X3=

3. (10-2)+2x3+(8+6)(7-2)-12x2+8=

4. ( 2)x(7-4)+ (4—2)+(12—8)x(7+3)+(|o-2)=
5. 127 \/_ \/_ X6+3=

6. \/133—123+(6—4)2x8— (10-8)" =

7. 2+{8x(8-6)+(3+4)+7-5x6+10]-5)=

8. V2x 36+576+8+{(\/6—ﬁ)2 —[7+(3_3)_(5_4)]+6}:

10

35

1

79

54
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Expresiones algebraicas

')
®)

111
\\

A

{Expresién algebraica

"/-— - - LA -

( | Combinacion de numeros reales (constantes) y literales o letras
(variables) que representan cantidades, mediante operaciones de
suma, resta, multiplicacién, divisién, potenciacion, etcétera.

Términos algebraicos o monomio

(‘ (I Sumando de una expresién algebraica y representa una
L cantidad, consta de: coeficiente, base(s) y exponente(s).

( ( Expresion algebraica que consta de
» varios términos algebraicos o monomios

(524 —7) >

Coeficiente: 5, constantes: — 7, variable: “z" y exponentes: 1 y 4
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Término

_8 1:3

Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

Coeficiente

5

Exponente(s)

3

l.x

Simplificar expresiones
que involucren términos
semejantes, se suman o
restan los coeficientes

\

/’
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714122, 5:17 PM Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

[(@+b)?=a+2ab + b7 | [ o
[(ﬂ-b)ﬂ =a2-2ab + b? J T ____i _________
032 + 42x + 49| (3x + 7)? 1 |

25x% — 40x + 16w | (5x — 4)2 —_—

Gx+2°|= (32) + 3(3)°(2) + 3(30)@) "+ 2)°
=i + 3% + 6x + 8. .

| ——— a+b —

1Yl 4x)’ + 3(4 2(—i)+34 (—l)er(—i)S
(4 _;) —(X) -( I) xz (I) xz xg

el —ag+ 12 _ 1
= 64x° B+—3-=
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Biomios congoces > Difeenda de coodrodes
— TNy

b .

J

a-b

N\
%

36y — 2= | (6y° — (V2) 2= (6y + V2)(6y — V2)

+a-ax+a)=x+4a.

(J -—a)(+ax+a)=x—-a,
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( B+D=b

! 1
= x+B(x+D)=x2+ (B+Dx+ BTD . Y -

1
BD =¢
_

x2 — Oy + 18 Con b = =9y ¢ = 18, buscamos los enteros B y D tales que
B+D=-9 y BD = 18

Podemos escribir 18 como un producto BD en las formas siguientes:

1(18), 2(9), 3(6), (—=D(—=18), (=2)(=9) o (=3)(—6).

Como —9es lasuma B + D cuando B = —3 y D = —6, la factorizacion es

2—-9%+18=(x-3)x—-6)

(J [{ax+b)(cx+d)=acx’+{ad+bc}x+bd J

o[22+ 5x-3= [ (x+3)(2x-1) |

St

20x* - 18x? - 18 = | (5x2+3) (4x2-6) |
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[Ecuacién cuadrdtica —b + Vb2 — 4ac
X =
2a

[ux’+bx+c=d{x—x,) (x = x,) }

Siempre se deben ordenar los términos
primero de mayor orden a menor orden

[ 11x-21+2x2=0 |

T[22+ 11x-21= | (2x-3) (x +7) |

Actividad 3

(2x3 —3)(2x3 =3)

La factorizacion de

T (2x3 =3)(2x3 = 3)
T (x3 =3)(x® = 3)
S (2x3 +3)(2x3 - 3)

es.

Opcidn correcta

Hacer comprobacién el resultado que da realizar ese producto de binomios
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Hacer comprobacién el resultado que da realizar ese producto de binomios

Solucién

1. Opcion correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto

Funciones trigonomeétricas

%)
°)

(¢
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[ Rama de las matemdticas que estudia las relaciones entre
los édngulos y lados en cualquier tridngulo

(J Palabra derivada del griego:
| Tri=tres Gono = angulo Metria = medida

( J( Expresiones que dan estas relaciones entre los dngulos y
lados en cualquier tridngulo
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\"‘/l:ln dngulo es un recorrido en la \
circunferencia con centro el origen y
de radio unidad.

El punto de partida de estos
recorridos se situard en el punto de
coordenadas (1,0) y la medida de
un dngulo serd la medida de ese

&ecorrido. /

Q80 s micen ot égplent |
\

Sentido positivo

Conkrario a las agujas delrelo

-

e
Sentido negativo

Como las agujas del relo

’ Radianes ‘ Grados sexagesimales ’

" ) ' ’ El dngulo de 1 radian es aquel
cuyo recorrido en la circunferencia
es igual al radio.

Uhidadiae Al dividir la circunferencia :
hetidaidalm en 360 partes iguales, 1
éngulo, mide su ob’rer'ldemos u;n rgrudo, a su {
recorrido en la :fz 6‘:5' B 9:“ o 5°;°m|?°’;e T
circunferencia e minuTos ¥y cadd minuro I /

de 60 segundos. hﬁ_

Un dngulo se mide en:
grados® minutos'
segundos”
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714122, 517 PM Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

 Conversién de radianes a grados.

1 grado =| X radianes
:\ 180
[:‘r radianes = 180 gradosl y
1 radian = % grados

Seno de un angulo. Es la razén entre el cateto opuesto y la hipotenusa.

Coseno de un angulo. Es la razén entre el cateto adyacente y la hipotenusa.

Tangente de un éngulo. Es la razén entre el cateto opuesto y el cateto adyacente.

Cotangente de un éngulo. Es la razén entre el cateto adyacente y el opuesto.

' Secante de un angulo. Es la razén entre la hipotenusa y el cateto adyacente.

Cosecante de un dngulo. Es la razén entre la hipotenusa y el cateto opuesto.

Nota: los catetos se nombran segin el dngulo agudo que se utilice.
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\‘ Cualquier funcién de un dangulo es igual a la cofuncién de su complemento

sen 32° = cos (90° - 32°) = cos 58°

tan 25° = ctg (90° - 25°) = ctg 65°

sen a=cos (90°—-a)=cos B

cos a= sen (90° - a) = sen B

/ 3
tan a=ctg (N° -a)=—ctg B /4 nn T
cos — =58€en E_E = 5en —
ctg a=tan (90° —a)=tan B \ /
P e o _ R
sec a=csc (90° —a)=csc B = Ity & =
Ffe® _ EE Lt Se¢ — =¢sc | T T =csc —
csc a=sec (90° —a)=sec B (2 4) 4
. frgontie |
’ La hipotenusa siempre es mayor que los catetos J
Los valores del seno y coseno no pueden ser
mayores que +1, ni menores que -1.
' Los valores de las funciones cosecante y secante, al
ser reciprocas del seno y coseno, no pueden tener
valores entre -1 y +1 ———

Los catetos pueden tener cualquier proporcién
entre si = los valores de la tangente y cotangente
varian en todo el conjunto de nimeros reales

-
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2Qué es la definicién de las funciones
trigonométricas en el circulo unitario?

B

La definiciéon en el circulo unitario nos | v
permite extender el dominio de seno y
coseno a todos los nUmeros reales.

= (—-1,0) «(0,1)

Segundo (1?'1) Primer
cuadrante

/ \."?2)
5

o 8 -3 Cuarto
(5‘7) cuadrante
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Cuadro de valores de las funciones trigonométricas

Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

: 3n
Funciones 0° 90° 180° 270° 360°
seno 0 1 0 -1 0
coseno 1 0 -1 0 1
tangente 0 No existe 0 No existe 0
cotangente No existe 0 No existe 0 No existe
secante 1 No existe -1 No existe 1
cosecante No existe 1 No existe -1 No existe
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10. cuadrante

Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

20. cuadrante 30. cuadrante

40. cuadrante

0 as° | 90° | 135° | 180° | 225° [ 270° | 315° | 360°
0 07 1 07 0 T -07 0
YA
l -+
T 2 >
0 r 3n X
7
-14
. Periodo = 21 rad . ,
- o . Funcién creciente en el primer cuadrante
It E - Funcién decreciente en el tercer cuadrante
=, 2 @ Funciénintersecta al eje horizontal en mdltiplos
of = . il enteros de ™ :
2 2 o
o | — Dominio = -oc < x < oC .

Rango 2 -1 <y <1

-
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10. cuadrante 20. cuadrante 30. cuadrante 4o. cuadrante
n n 3 Sr 3n n
- = = — — — 2
X v a 2 " " a 2 a 5
0 45° | 90° | 135° | 180° | 225° [ 270° | 315° | 360°
Y 1 7 0 = -07 0 07 1
7y - Periodo = 21 rad - _il
' \ / o H Funcién decrece en el primer cuadrante
n 2r i o] -
0 1\/1‘ X § a Funcién crece en el tercer cuadrante J
P 2 - g . Funcién intersecta al eje horizontal en multiplos
g impares de /2 ‘
Iy Dominio 2 -oc < x <oc J
' Rango 2 -1 <y <1 : ﬂl

20. cuadrante 30. cuadrante 40. cuadrante

Funcién intersecta al eje horizontal en miltiplos
enteros de T -

Periodo = m rad 7

Dominio = x # (2n+1) m/2 , asintotas verﬂcale_sg
Rango 2 - <y < o B

(5
£l
B 4

--- ";Ia— R ——
)
.---N|'5»._------
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10. cuadrante

Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

20. cuadrante

30. cuadrante

40. cuadrante

10. cuadrante

Dominio = x # (2n+1) m /2 , asintotas vegw

Rango = (-y,-11U[1, )

20. cuadrante

30. cuadrante

40. cuadrante

A-‘A

x| o = = - - ) A
2 4 4 2 a
Y [ 1| 1a [Noexiste] -14 -1 14 [Noexiste| 14 1
Y A |
| [
| [ @ Funcién no intersecta al eje x I
1 I | O . -
: : 5 - Periodo = 27 rad -
>
0 n T 3t 2t x B
2 b
| [
| |
| |
|

IJIN

D)

=]

x| o] Z x 3= x 5= 3= I | %
4 2 4 4 2 4
Y 1 14 No existe -14 -1 -14 No existe 14 1
d : Funcién no intersecta al eje x ‘
|
| |
. | | Periodo = 27 rad - J
| |
- ! ! » Dominio => x # nTr , asintotas verﬂcalg.hd
n Iz 2z

Rango > (-y,-11U[1,y)
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Siy = asen(bx) o y = a cos(bx), para a, b € R, distintos
. Lo . - - 2m
de cero, la gréfica tiene amplitud |a| y periodo Bl

Amplitud

|
!‘JKIH

|
N

Periodo

Siy=asen(bx+c)oy=acos(bx+c),paraa, b c€R,
distintos de cero, el desplazamiento de fase se calcula
resolviendo las ecuaciones: bx +¢c =0y bx + ¢ = 2n
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Unidad 1 de Geometria Analitica con Algebra Lineal

Siy = a tan(bx + c), para q, b, ¢ € R, distintos de cero, el
desplazamiento de fase es — %.
Y el periodo es

Las asintotas verticales sucesivas se determinan resolviendo:
bx+c=-n/2ybx+c=mn/2

T
bl*

s

y =sen ' x = arc sen x

y=cos™ x = arc cos x

Grifica

ML

Actividad 4
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n
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y=tan~

l.\' =arctan x
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Lea y complete las oraciones con la respuesta correcta, apdyese en el siguiente diagrama:

El seno del angulo B es v
La tangente del angulo B es v

La cosecante del angulo B es v

Actividad 5

—7Sen(4x + 6)

Examine la ecuacion: ¥ — , e indique si las afirmaciones son falsas o

verdaderas:
La amplitud es igual a 7.

O Verdadero O Falso

Verdadero

El periodo esiguala 6

O Verdadero O Falso
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Falso

x1 — _3/2

Uno de los desfases es:

O Verdadero O Falso

Verdadero

Xy =~ +3/2

Uno de los desfases es:

O Verdadero O Falso

Falso
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